
çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ××ÅÄÅÎÉÅ × ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÕÀ ÇÅÏÍÅÔÒÉÀ.

ïÓÅÎØ 2024.

úÁÄÁÎÉÑ ÓÏ 2 ÚÁÎÑÔÉÑ.

òÅÛÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÚÁÄÁÞ ÂÕÄÕÔ ÏÂÓÕÖÄÁÔØÓÑ ÎÁ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÚÁÎÑÔÉÉ.

(1) éÚ 6 ÚÁÄÁÞÉ ÐÒÏÛÌÏÇÏ ÚÁÄÁÎÉÑ ÎÁÍ ÏÓÔÁÌÏÓØ ÐÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÕËÕÂÉÞÅÓËÁÑ
ÐÁÒÁÂÏÌÁ y2 = x3 ÎÅ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÏÓÔÁÌØÎÙÍ ÔÒÅÍ ËÒÉ×ÙÍ ÉÚ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁÞÉ, É
ÂÙÌ ÄÁÖÅ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎ ÏÄÉÎ ÉÚ ×ÏÚÍÏÖÎÙÈ ÐÕÔÅÊ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Á: ÐÒÅÄÌÁÇÁÅÔÓÑ
ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÄÅÁÌ ÎÁÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÎÁ ÜÔÏÊ ËÒÉ×ÏÊ ÎÅ ÇÌÁ×ÎÙÊ. ôÅÐÅÒØ
ÄÏÂÁ×ÌÑÀÔÓÑ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ ×ÏÐÒÏÓÙ ÐÒÏ ÄÅËÁÒÔÏ× ÌÉÓÔ y2 = x3 + x2: ÎÁÄÏ
ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÔÁ ËÒÉ×ÁÑ ÔÁËÖÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁ, ÎÏ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÎÅ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÎÉ
ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÏÂÓÕÖÄÁ×ÛÉÈÓÑ ËÒÉ×ÙÈ.

(2) îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ, ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ' ∈ K(X) ÎÁ ÎÅÐÒÉ-
×ÏÄÉÍÏÍ ÁÆÆÉÎÎÏÍ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ X ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÊ

× ÔÏÞËÅ a ∈ X, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÔÁËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ ' =
f

g
, ÇÄÅ f É g ÒÅÇÕ-

ÌÑÒÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ X (Ô.Å. f; g ∈ K[X]) É g(a) ̸= 0.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ' ∈ K(X) ÒÅÇÕÌÑÒÎÁ ×Ï ×ÓÅÈ
ÔÏÞËÁÈ X, ÔÏ ' ∈ K[X].

Â) ðÕÓÔØ g ∈ K[X], ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÇÌÁ×ÎÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï
Ug = {x ∈ X ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ g(x) ̸= 0}. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎË-
ÃÉÑ ' ∈ K(X) ÒÅÇÕÌÑÒÎÁ ×Ï ×ÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ Ug ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ

' ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÉÅ ×ÉÄÁ ' =
f

gm
, ÇÄÅ f ∈ K[X], Á m ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÎÁÔÕ-

ÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ.

(3) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÒÅÇÕ-
ÌÑÒÎÁÑ ×Ï ×ÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔ×Á A2 \ {(0; 0)}, Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅ-
ÎÏÍ.


