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Предикатная логика Гёделя–Дамметта QLC получается добавлением к инту-
иционистской предикатной логике QInt аксиомы линейности (p → q) ∨ (q → p).
Она лежит между логикой слабого закона исключённого третьего QKC и клас-
сической логикой предикатов QCl, а также является «суперинтуиционистским»
фрагментом модальной предикатной логики QS4.3.

Известно, что фрагмент QLC в языке с одной переменной разрешим, а в язы-
ке с тремя переменными неразрешим. При этом логика QCl в языке с двумя
переменными разрешима, а QInt, QKC и QS4.3 — нет [3]. Вопрос о разрешимо-
сти фрагмента QLC в языке с двумя переменными долгое время был открыт [2],
но недавно был решён первым автором [1]. Доказательство использует бесконеч-
но много предикатных букв, и при его обсуждении Л.Д.Беклемишев поставил
вопрос о возможности уменьшения их числа.

Неразрешимость QInt, QKC и QS4.3 при двух переменных доказана для
языков с одной-двумя унарными предикатными буквами [4, 5]. Но соответству-
ющие методы оказались неприменимы к QLC, и ответ на поставленный вопрос
потребовал отдельных исследований. Приведём один из полученных результатов.

Теорема. Логика QLC неразрешима в языке с двумя предметными перемен-
ными и двумя бирнарными предикатными буквами.

Этот результат был обобщён на бесконечный класс расширений логики QLC,
включая логики, содержащиеся в логике шкалы Крипке, миры которой упоря-
дочены как натуральные числа. При этом появились новые вопросы и гипотезы;
мы планируем сформулировать и обсудить их.
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