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Логика HC, известная как совместная логика задач и высказываний [3, 4],
объединяет интуиционистскую и классическую логики. Формулы языка логи-
ки HC делятся на два сорта: «задача» и «высказывание». Формулы первого из
них образуют «интуиционистскую» часть HC, а формулы второго — «классиче-
скую». В языке HC имеются модальности, позволяющие переходить от задач к
высказываниям и обратно.

В [1] построена семантика типа Крипке логики HC и показано, что логика HC
является финитно аппроксимируемой. Поскольку логика HC конечно аксиома-
тизируема, отсюда следует, что HC разрешима и даже PSPACE-трудна. Имеется
простое погружение логики S4 в HC, что, с учётом [5], даёт PSPACE-полноту
HC при одной переменной сорта «высказывание». Кроме того, в HC погружа-
ется и интуиционистская логика Int, что, с учётом [2, 6] даёт PSPACE-полноту
HC при двух переменных сорта «задача». Фрагмент Int от одной переменной
полиномиально разрешим (для этого достаточно использовать решётку Ригера–
Нишимуры [7]), но, к нашему удивлению, наличие одной переменной сорта «за-
дача» в языке HC приводит к PSPACE-полному фрагменту.

Теорема. Логика HC с одной переменной любого типа PSPACE-полна.
Аналогичный результат справедлив для многих логик, близких к HC, и мы

планируем обсудить как сами результаты, так и технику их получения.
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